
第九章 直线与圆

真题多维细目表

考题 涉分 题型 难度 考点 考向 解题方法 核心素养

２０１９ 课标Ⅱ，１２ ５ 选择题 中 直线、圆的位置关系 圆与圆的位置关系 几何法 数学运算

２０１８ 课标Ⅱ，２０ １２ 解答题 中 直线的方程；圆的方程
①求直线的方程；
②求圆的方程

待定系数法 数学运算

２０１６ 课标Ⅱ，６ ５ 选择题 易
圆的方程；

直线、圆的位置关系

①圆的一般方程化为标准方程；
②求点到直线的距离

公式法 数学运算

２０１５ 课标Ⅱ，７ ５ 选择题 中
圆的方程；直线、
圆的位置关系

①三角形的外接圆；
②两点间的距离计算

待定系数法
数学运算、
逻辑推理

命题规律与趋势

０１ 考查内容

本章主要考查直线的斜率、直线和圆的方

程、直线与圆的位置关系，弦长和切线方

程等．

０２ 命题特点

一般将直线的斜率、直线方程、圆的方程与

圆锥曲线综合考查，有关直线、圆的基本知

识虽然难度不大，但它至关重要，是解题的

基础和关键．

０３ 解题方法

公式法、待定系数法、 数形结合法和转

化法．

０４ 核心素养

数学运算、直观想象．

０５ 关联考点

平面向量、方程、不等式、解三角形、圆锥

曲线．

０６ 命题趋势

从近五年考题分析，在这一章考查形式比

较稳定，对直线、圆进行单独考查较少，经
常将直线与圆锥曲线进行综合考查，以求

方程、长度、角度、斜率、最值、变量的取值

范围为主．

０７ 备考建议

１．高考对本章的考查以基本概念和公式为

主．复习时要抓住基础，同时需要注意本

章内容在圆锥曲线题中的应用．
２．直线与圆的位置关系的考题，难度较大，
要加大训练的力度．培养能力，提升素养．

最新真题示例



第九章　 直线与圆 ８１　　　

§ ９．１　 直线方程与圆的方程

对应学生用书起始页码 Ｐ１６９

考点一 直线的方程
　 　 １．直线的倾斜角和斜率

（１）对于一条与 ｘ 轴相交的直线，如果把 ｘ 轴绕着交点按逆

时针方向旋转到和直线重合时，所转的最小正角记为 α，那么 α
就叫做直线的倾斜角，规定直线与 ｘ 轴平行或重合时，直线的倾

斜角为 ０．α 的取值范围为［０，π） ．
（２）若直线的倾斜角不是 ９０°，则它的倾斜角的正切值叫做这

条直线的斜率．直线的斜率常用 ｋ 表示，即 ｋ＝ ｔａｎ α，α 为直线的倾

斜角，由正切函数的单调性可知倾斜角不同的直线，其斜率

也不同．
（３）经过两点 Ｐ１（ｘ１，ｙ１）、Ｐ２（ｘ２，ｙ２）（ｘ１≠ｘ２）的直线的斜率

公式为 ｋ＝
ｙ２－ｙ１

ｘ２－ｘ１

＝
ｙ１－ｙ２

ｘ１－ｘ２
．

２．直线方程的五种形式

名称 方程 适用范围

点斜式 ｙ－ｙ０ ＝ ｋ（ｘ－ｘ０） 不含直线 ｘ＝ ｘ０

斜截式 ｙ＝ ｋｘ＋ｂ 不含垂直于 ｘ 轴的直线

两点式
ｙ－ｙ１

ｙ２－ｙ１

＝
ｘ－ｘ１

ｘ２－ｘ１

不含直线 ｘ＝ ｘ１（ｘ１≠ｘ２）

和直线 ｙ＝ ｙ１（ｙ１≠ｙ２）

截距式
ｘ
ａ

＋ ｙ
ｂ

＝ １
不含垂直于坐标轴

和过原点的直线（ａ≠０，ｂ≠０）

一般式 Ａｘ＋Ｂｙ＋Ｃ＝ ０
平面直角坐标系内的直线都

适用（Ａ２＋Ｂ２≠０）

考点二 圆的方程
　 　 １．圆的标准方程

（１）方程（ｘ－ａ） ２＋（ｙ－ｂ） ２ ＝ ｒ２（ ｒ＞０）表示圆心为（ａ，ｂ），半径

为 ｒ 的圆的标准方程；
（２）特别地，以原点为圆心，ｒ（ ｒ＞０）为半径的圆的标准方程

为 ｘ２＋ｙ２ ＝ ｒ２ ．
２．圆的一般方程

方程 ｘ２ ＋ ｙ２ ＋Ｄｘ ＋Ｅｙ ＋Ｆ ＝ ０ 可变形为 ｘ＋
Ｄ
２( )

２

＋ ｙ＋
Ｅ
２( )

２

＝Ｄ
２＋Ｅ２－４Ｆ

４
．

（１）当 Ｄ２＋Ｅ２－４Ｆ＞０ 时，方程表示以点 － Ｄ
２
，－

Ｅ
２( ) 为圆心，

Ｄ２＋Ｅ２－４Ｆ
２

为半径的圆．

（２）当 Ｄ２＋Ｅ２－４Ｆ＝ ０ 时，方程表示一个点 － Ｄ
２
，－

Ｅ
２( ) ．

（３）当 Ｄ２＋Ｅ２－４Ｆ＜０ 时，方程不表示任何图形．
（４）圆的标准方程的优点在于明确地指出了圆心和半径，而

一般方程突出了方程形式的特点．
①ｘ２ 和 ｙ２ 的系数相等且不为 ０．
②没有 ｘｙ 这样的二次项．
（５）Ａ＝Ｃ≠０ 且 Ｂ＝ ０ 是二元二次方程 Ａｘ２＋Ｂｘｙ＋Ｃｙ２ ＋Ｄｘ＋Ｅｙ

＋Ｆ＝ ０ 表示圆的必要不充分条件．
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对应学生用书起始页码 Ｐ１６９

一、直线方程的求法

　 　 １．求直线方程可分为两种类型：一是根据题目条件选择相

应的直线方程形式，写出方程，这是直接法；二是根据直线在题

目中所具有的某些性质，先设出方程（含参数或待定系数），再确

定其中的参数值或待定系数，然后写出方程，这是间接法．
２．求直线方程应注意的问题

（１）选择直线方程时，应注意分类讨论思想的应用：选用点

斜式或斜截式时，需讨论直线的斜率是否存在；选用截距式时，
需讨论直线是否过原点．

（２）求直线方程时，如果没有特别要求，求出的方程应化为

一般式 Ａｘ＋Ｂｙ＋Ｃ＝ ０（Ａ，Ｂ 不同时为 ０） ．
根据所给条件求直线的方程：

（１）直线过点（－４，０），倾斜角的正弦值为
１０
１０

；

（２）直线过点（－３，４），且在两坐标轴上的截距之和为 １２；
（３）直线过点（５，１０），且原点到该直线的距离为 ５．
解析　 （１）由题设知，该直线的斜率存在，故可采用点斜

式．设倾斜角为 α，则 ｓｉｎ α＝ １０
１０

（０≤α＜π） ．

从而 ｃｏｓ α＝±
３ １０
１０

，

则斜率 ｋ＝ ｔａｎ α＝±
１
３
．

故所求直线方程为 ｙ＝±
１
３
（ｘ＋４），

即 ｘ＋３ｙ＋４＝ ０ 或 ｘ－３ｙ＋４＝ ０．

（２）由题设知截距不为 ０，设直线方程为
ｘ
ａ

＋ ｙ
１２－ａ

＝ １，

又直线过点（－３，４），

所以
－３
ａ

＋ ４
１２－ａ

＝ １，

解得 ａ＝－４ 或 ａ＝ ９．
故所求直线方程为 ４ｘ－ｙ＋１６＝ ０ 或 ｘ＋３ｙ－９＝ ０．
（３）当斜率不存在时，直线方程为 ｘ－５＝ ０，满足题意．
当斜率存在时，设斜率为 ｋ，则直线方程为 ｙ－１０ ＝ ｋ（ｘ－５），

即 ｋｘ－ｙ＋１０－５ｋ＝ ０．

∴
｜ １０－５ｋ ｜

ｋ２＋１
＝ ５，解得 ｋ＝

３
４
．

∴ 所求直线方程为 ３ｘ－４ｙ＋２５＝ ０．
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８２　　　 ５年高考 ３年模拟 Ｂ版（教师用书）

综上，所求直线方程为 ｘ－５＝ ０ 或 ３ｘ－４ｙ＋２５＝ ０．
　 　 １－１　 （２０１９ 江西抚州七校联考）过点（２，１）且与直线 ３ｘ－
２ｙ＝ ０ 垂直的直线方程为 （　 　 ）

Ａ．２ｘ－３ｙ－１＝ ０ Ｂ．２ｘ＋３ｙ－７＝ ０
Ｃ．３ｘ－２ｙ－４＝ ０ Ｄ．３ｘ＋２ｙ－８＝ ０

１－１ 答案　 Ｂ
解析　 设要求的直线方程为 ２ｘ＋３ｙ＋ｍ＝ ０，

把点（２，１）代入可得 ４＋３＋ｍ＝ ０，解得 ｍ＝－７．
故要求的直线方程为 ２ｘ＋３ｙ－７＝ ０，
故选 Ｂ．

　 　 １－２　 （２０１９ 四川眉山仁寿一中第一次调研）已知实数 ｍ，ｎ
满足 ２ｍ－ｎ＝ １，则直线 ｍｘ－３ｙ＋ｎ＝ ０ 必过定点　 　 　 　 ．

１－２ 答案　 －２，－
１
３( )

解析　 解法一：由 ２ｍ－ｎ＝ １，得－２ｍ＋１＋ｎ＝ ０，即 ｍ×（－２）－

３× － １
３( ) ＋ｎ＝ ０，则直线 ｍｘ－３ｙ＋ｎ＝ ０ 必过点 －２，－

１
３( ) ．

解法二：由已知得 ｎ＝ ２ｍ－１，
代入直线 ｍｘ－３ｙ＋ｎ＝ ０ 得 ｍｘ－３ｙ＋２ｍ－１＝ ０，
即（ｘ＋２）ｍ＋（－３ｙ－１）＝ ０，

由
ｘ＋２＝ ０，
－３ｙ－１＝ ０{ 解得

ｘ＝－２，

ｙ＝－ １
３
，{

∴ 直线必过定点 －２，－
１
３( ) ．

　 　 １－３　 （２０１８ 北京石油附中期中（节选））已知△ＡＢＣ 的三

个顶点是 Ａ（０，５），Ｂ（１，－２），Ｃ（－３，－４） ．求 ＢＣ 边的高 ＡＤ 所在

直线方程．
１－３ 解析　 ∵ Ｂ（１，－２），Ｃ（－３，－４），

∴ ｋＢＣ ＝
－４－（－２）

－３－１
＝
－２
－４

＝ １
２
，

∴ ｋＡＤ ＝－２，
∴ ＡＤ 所在直线方程为 ｙ＝－２ｘ＋５．
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二、圆的方程的求法

　 　 求圆的方程一般有两种方法：
（１）几何法，通过研究圆的性质进而求出圆的基本量．确定

圆的方程时，常用到的圆的三个性质：①圆心在过切点且垂直于

切线的直线上；②圆心在任一弦的中垂线上；③两圆内切或外切

时，切点与两圆圆心三点共线．
（２）代数法，即设出圆的方程，用待定系数法求解．

（１）（２０１９ 江西名校学术联盟质量检测（二））已知点

Ａ（－２，－１），Ｂ（１，３），则以线段 ＡＢ 为直径的圆的方程为 （　 　 ）

Ａ． ｘ－
１
２( )

２

＋（ｙ＋１） ２ ＝ ２５ Ｂ． ｘ＋
１
２( )

２

＋（ｙ－１） ２ ＝ ２５

Ｃ． ｘ－
１
２( )

２

＋（ｙ＋１） ２ ＝ ２５
４

Ｄ． ｘ＋
１
２( )

２

＋（ｙ－１） ２ ＝ ２５
４

（２）（２０１８ 北京石油附中期中（节选））已知△ＡＢＣ 三个顶点

是 Ａ（０，５），Ｂ（１，－ ２），Ｃ（ － ３，－ ４），则△ＡＢＣ 外接圆的方程为

　 　 　 　 　 　 　 　 　 ．
（３）（２０１９ 湖北 １ 月联考）过点 Ａ（０，１）和 Ｂ（１，２），且与 ｘ

轴相切的圆的方程为　 　 　 　 　 　 　 　 　 　 　 　 　 　 　 ．
（４）（２０１８ 四川峨眉山第七教育发展联盟适应性考试（节

选））圆 Ｃ 与 ｘ 轴相切于点 Ｔ（２，０），与 ｙ 轴正半轴相交于两点

Ｍ，Ｎ（点 Ｍ 在点 Ｎ 的下方），且 ｜ＭＮ ｜ ＝ ３．则圆 Ｃ 的方程为 　 　
　 　 ．

解 析 　 （ １ ） 圆 心 为 ＡＢ 的 中 点 － １
２
，１( ) ， 半 径 为

－ １
２

＋２( )
２

＋（１＋１） ２ ＝ ５
２
，

则以线段 ＡＢ 为直径的圆的方程为 ｘ＋
１
２( )

２

＋（ ｙ－１） ２ ＝ ２５
４
．

故选 Ｄ．
（２）设△ＡＢＣ 外接圆的方程为（ｘ－ａ） ２＋（ｙ－ｂ） ２ ＝ ｒ２，
将 Ａ（０，５），Ｂ（１，－２），Ｃ（－３，－４）代入圆的方程得

ａ２＋（５－ｂ） ２ ＝ ｒ２，
（１－ａ） ２＋（－２－ｂ） ２ ＝ ｒ２，
（－３－ａ） ２＋（－４－ｂ） ２ ＝ ｒ２，

{
解得 ａ＝－３，ｂ＝ １，ｒ＝ ５，
故△ＡＢＣ 外接圆的方程为（ｘ＋３） ２＋（ｙ－１） ２ ＝ ２５．
（３）设圆的标准方程为（ ｘ－ａ） ２ ＋（ ｙ－ｂ） ２ ＝ ｒ２，因为圆过点

Ａ（０，１）， Ｂ （ １， ２ ）， 且 与 ｘ 轴 相 切， 所 以 有

（０－ａ） ２＋（１－ｂ） ２ ＝ ｒ２，
（１－ａ） ２＋（２－ｂ） ２ ＝ ｒ２，
｜ ｂ ｜ ＝ ｒ，

{ 解之得

ａ＝ １，
ｂ＝ １，
ｒ＝ １

{ 或

ａ＝－３，
ｂ＝ ５，
ｒ＝ ５，

{
因此所求圆的方程为 （ ｘ － １） ２ ＋ （ ｙ － １） ２ ＝ １ 或 （ ｘ ＋ ３） ２ ＋

（ｙ－５） ２ ＝ ２５．
（４）设圆的半径为 ｒ，由题意可知圆心的坐标为（２，ｒ） ．∵ ＭＮ

＝ ３，∴ ｒ２ ＝
３
２( )

２

＋ ２２ ＝ ２５
４
， ｒ ＝

５
２
，∴ 圆 Ｃ 的方程为（ ｘ － ２） ２ ＋

ｙ－
５
２( )

２

＝ ２５
４
．

答案　 （１）Ｄ　 （２）（ ｘ＋３） ２ ＋（ ｙ－１） ２ ＝ ２５　 （３） （ ｘ－１） ２ ＋

（ｙ－１） ２ ＝ １ 或（ｘ＋３） ２＋（ｙ－５） ２ ＝ ２５　 （４）（ｘ－２） ２＋ ｙ－
５
２( )

２

＝ ２５
４

　 　 ２－１　 （２０１８ 河北衡水中学第十六次模拟）若平面内两定点

Ａ，Ｂ 间的距离为 ２，动点 Ｐ 与 Ａ、Ｂ 距离之比为 ２ ，当 Ｐ，Ａ，Ｂ 不共

线时，△ＰＡＢ 面积的最大值是 （　 　 ）

Ａ．２ ２ Ｂ． ２ Ｃ．
２ ２
３

Ｄ．
２
３

２－１ 答案　 Ａ
解析　 以 ＡＢ 所在直线为 ｘ 轴，以线段 ＡＢ 的中点为坐标

原点建立坐标系，
则 Ａ（１，０），Ｂ（－１，０），设 Ｐ（ｘ，ｙ），

则
（ｘ－１） ２＋ｙ２

（ｘ＋１） ２＋ｙ２ ＝ ２ ，化简得（ ｘ＋ ３） ２ ＋ｙ２ ＝ ８，即点 Ｐ 在以

（－３，０）为圆心，２ ２为半径的圆上．当点 Ｐ 到直线 ＡＢ（ ｘ 轴）的距

离最大时，△ＰＡＢ 的面积最大，由圆的性质可得，△ＰＡＢ 面积的

最大值为
１
２

×２×２ ２ ＝ ２ ２ ，故选 Ａ．

　 　 ２－２　 （２０１６ 天津，１２，５ 分）已知圆 Ｃ 的圆心在 ｘ 轴的正半

轴上，点 Ｍ（０， ５ ）在圆 Ｃ 上，且圆心到直线 ２ｘ－ｙ ＝ ０ 的距离为

４ ５
５

，则圆 Ｃ 的方程为　 　 　 　 　 　 ．

２－２ 答案　 （ｘ－２） ２＋ｙ２ ＝ ９
解析　 设圆 Ｃ 的方程为（ｘ－ａ） ２＋ｙ２ ＝ ｒ２（ａ＞０），
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第九章　 直线与圆 ８３　　　

由题意可得

｜ ２ａ ｜
５

＝ ４ ５
５

，

（－ａ） ２＋（ ５ ） ２ ＝ ｒ２，

ì

î

í

ïï

ïï

解得
ａ＝ ２，
ｒ２ ＝ ９，{ 所以圆 Ｃ 的方

程为（ｘ－２） ２＋ｙ２ ＝ ９．

􀪋
􀪋

􀪋

三、对称问题的处理方法

　 　 １．轴对称（即关于直线对称）问题的处理方法

（１）解决点关于直线对称问题要把握两点，点 Ｍ 与点 Ｎ 关

于直线 ｌ 对称，则线段 ＭＮ 的中点在直线 ｌ 上，直线 ｌ 与直线 ＭＮ
垂直．

设点 Ｐ（ｘ０，ｙ０）关于直线 ｙ ＝ ｋｘ＋ｂ 的对称点为Ｐ′（ｘ′，ｙ′），则

有

ｙ′－ｙ０

ｘ′－ｘ０
·ｋ＝－１，

ｙ′＋ｙ０

２
＝ ｋ·

ｘ′＋ｘ０

２
＋ｂ，

ì

î

í

ï
ï

ï
ï

可求出 ｘ′、ｙ′．

特殊地，点 Ｐ（ｘ０，ｙ０）关于直线 ｘ＝ａ 的对称点为 Ｐ′（２ａ－ｘ０，ｙ０）；
点 Ｐ（ｘ０，ｙ０）关于直线 ｙ＝ｂ 的对称点为 Ｐ′（ｘ０，２ｂ－ｙ０）．

（２）直线关于直线的对称问题

此类问题一般转化为点关于直线的对称问题来解决，有两

种情况：一是已知直线与对称轴相交；二是已知直线与对称轴

平行．
２．中心对称（即关于点对称）问题的处理方法

（１）设对称中心为 Ａ（ａ，ｂ），则点 Ｐ（ｘ０，ｙ０）关于 Ａ 的对称点

为 Ｑ（２ａ－ｘ０，２ｂ－ｙ０） ．
（２）直线关于点对称问题的主要解法：在已知直线上取两

点，再利用中点坐标公式求出它们关于已知点对称的两点坐标，
再由两点式求出直线方程，或者求出一个对称点，再利用两直线

平行，斜率相等，由点斜式得到所求的直线方程．
３．图形的对称问题一般转化为点的对称问题处理．也可利用

坐标转移法解决问题．
　 　 （１）若点（ａ，ｂ）关于直线 ｙ ＝ ２ｘ 的对称点在 ｘ 轴上，则
ａ，ｂ 满足的条件为 （　 　 ）

Ａ．４ａ＋３ｂ＝ ０ Ｂ．３ａ＋４ｂ＝ ０
Ｃ．２ａ＋３ｂ＝ ０ Ｄ．３ａ＋２ｂ＝ ０
（２）若点 Ａ（２，４）与点 Ｂ 关于直线 ｌ：ｘ－ｙ＋３ ＝ ０ 对称，则点 Ｂ

的坐标为 （　 　 ）
Ａ．（５，１） Ｂ．（１，５） Ｃ．（－７，－５） Ｄ．（－５，－７）
（３）直线 ｌ 与 ｌ１ 关于点（１，－１）成中心对称，若 ｌ 的方程是 ２ｘ

＋３ｙ－６＝ ０，则 ｌ１ 的方程是 （　 　 ）
Ａ．２ｘ＋３ｙ＋８＝ ０ Ｂ．２ｘ＋３ｙ＋７＝ ０
Ｃ．３ｘ－２ｙ－１２＝ ０ Ｄ．３ｘ－２ｙ＋２＝ ０
解析　 （１）设点（ａ，ｂ）关于直线 ｙ ＝ ２ｘ 的对称点为（ ｔ，０），

则有

ｂ－０
ａ－ｔ

×２＝－１，

ｂ＋０
２

＝ ２×
ａ＋ｔ
２

，

ì

î

í

ï
ï

ïï

解得 ４ａ＋３ｂ＝ ０，故选 Ａ．

（２） 设 Ｂ （ ｍ， ｎ ）， 由 题 意 可 得

ｍ＋２
２

－ｎ
＋４
２

＋３＝ ０，

ｎ－４
ｍ－２

＝－１，

ì

î

í

ï
ï

ïï

解 得

ｍ＝ １，
ｎ＝ ５．{ 故选 Ｂ．

（３）设 ｌ１ 上任一点的坐标为（ｘ，ｙ），则它关于点（１，－１）的对

称点的坐标为（２－ｘ，－２－ｙ），故有 ２（２－ｘ）＋３（－２－ｙ）－６ ＝ ０，即 ２ｘ
＋３ｙ＋８＝ ０．

答案　 （１）Ａ　 （２）Ｂ　 （３）Ａ

　 　 ３－１　 已知点 Ｐ（ ｔ，ｔ），ｔ∈Ｒ，点 Ｍ 是圆 ｘ２＋（ ｙ－１） ２ ＝ １
４

上的

动点，点 Ｎ 是圆（ｘ－２） ２＋ｙ２ ＝ １
４
上的动点，则 ｜ ＰＮ ｜ － ｜ ＰＭ ｜的最大

值是 （　 　 ）

Ａ． ５ －１ Ｂ．２ Ｃ．３ Ｄ． ５
３－１ 答案　 Ｂ

解析　 设圆 ｘ２＋（ｙ－１） ２ ＝ １
４

的圆心为 Ａ，圆（ ｘ－２） ２ ＋ｙ２ ＝

１
４

的圆心为 Ｂ，易知 Ａ 的坐标为（０，１），Ｂ 的坐标为（２，０），则

｜ＰＮ ｜ － ｜ＰＭ ｜≤ ｜ＰＢ ｜ ＋
１
２

－ ｜ＰＡ ｜ －
１
２( ) ＝ ｜ ＰＢ ｜ － ｜ ＰＡ ｜ ＋１ ＝ ｜ ＰＢ ｜ －

｜ＰＡ′ ｜ ＋１≤ ｜ Ａ′Ｂ ｜ ＋１＝ ２，其中 Ａ′（１，０）为 Ａ 关于直线 ｙ ＝ ｘ 的对称

点，所以选 Ｂ．
　 　 ３－２　 （２０１７ 湖南长沙一调）已知入射光线经过点 Ｍ（ －３，
４），被直线 ｌ：ｘ－ｙ＋３＝ ０ 反射，反射光线经过点 Ｎ（２，６），则反射

光线所在直线的方程为　 　 　 　 ．
３－２ 答案　 ６ｘ－ｙ－６＝ ０

解析　 设点 Ｍ（－３，４）关于直线 ｌ：ｘ－ｙ＋３ ＝ ０ 的对称点为

Ｍ′（ａ，ｂ），

所以

ｂ－４
ａ－（－３）

×１＝－１，

－３＋ａ
２

－ｂ
＋４
２

＋３＝ ０，

ì

î

í

ï
ï

ïï

解得 ａ＝ １，ｂ＝ ０．

易知反射光线所在直线过点 Ｍ′，
又反射光线经过点 Ｎ（２，６），

所以所求直线的方程为
ｙ－０
６－０

＝ ｘ
－１

２－１
，即 ６ｘ－ｙ－６＝ ０．

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋
􀪋

􀪋


